HTC – LUYỆN THI HÀ NỘI

Chuyên đề 1: Nhận biết hình, tìm điều kiện của một hình.
Bài 1: Cho tam giác đều ABC nội tiếp đường tròn tâm O. D và E lần lượt là điểm chính giữa của các cung AB và AC. DE cắt AB ở I và cắt AC ở L
a) Chứng minh DI=IL=LE
b) Chứng minh tứ giác BCED là hình chữ nhật
c) Chứng minh tứ giác ADOE là hình thoi và tính các góc của hình này.
Bài 2: Cho tứ giác ABCD nội tiếp đường tròn có các đường chéo vuông góc với nhau tại I.
a) Chứng minh rằng nếu từ I ta hạ đường vuông góc xuống một cạnh của tứ giác thì đường vuông góc này qua trung điểm của cạnh đối diện của cạnh đó.
b) Gọi M,N,R,S là trung điểm của các cạnh của tứ giác đã cho. Chứng minh MNRS là hình chữ nhật.
c) Chứng minh đường tròn ngoại tiếp hình chữ nhật này đi qua chân các đường vuông góc hạ từ I 

xuống các cạnh của tứ giác.

[image: image1.png]) Ching minh ring MB*= MC. MN
b) Chiing minh ring AB// CD
¢) Tim diéu kién cia diém A dé cho 1t gidc ABDC Ia hinh thoi. Tinh dién tich cir hinh
thoi 6.
Bai 10:
Cho dudng tron (O) va mot day AB. Goi M Ia diém chinh gitia cila cung nhd AB. V& duimg
kinh MN Cit AB tai L. Goi D Ia mot diém thugc day AB. Tia MD cit duong tron (O) tai C.
) Chiing minh ring 1t gidc CDIN noi tiép duge
b) Chiing minh ring tich MC. MD c6 gid tri khong d6i khi D di dong trén day AB.
¢) Goi O' Ia tam cuia dudng tron ngoai tiép tam gidc ACD.

Chiing minh ring ZMAB = %4 AOD.

d) Chiing minh ring ba diém A, O', N thing hang va MA I tiép tuyén ciia dudng tron
ngoai tiép tam gidc ACD.
Bai 11:
Cho tam gidc ABC vuong & A ( AB < AC), dudng cao AH. Trén doan thing HC ldy D
sao cho HD = HB. V& CE vuong géc v6i AD (E € AD).
a) Chimg minh ring AHEC Ia 1§ gidc noi tiép.
b) Ching minh AB Ia ti€p tuyén ctia dnerng tron ngoa
¢) Chiing minh ring CH Ia tia phan gidc clia géc ACE.
d) Tinh dién tich hinh gi6i han béi cdc doan thing CA. CH va cung nhé AH ciia
dudng tron ndi trén biét AC= 6cm, ZACB = 30°.
Bai 12:
Cho dubmg tron tam O c6 dudng kinh BC. Goi A Ta Mot diém thuoc cung BC ( AB < AC),
D la diém thude bin kinh OC. Dudng vuong géc vi BC tai D cit AC & E, cit tia BA & F.
a) Chiing minh ring ADCF Ia tif gidc noi tiép.
b) Goi M 1a trung diém cita EF. Ching minh ring ZAME =2 ZACB.
¢) Chiing minh ring AM I ti€p tuyén ciia dudmg tron (O).
d) Tinh dién tich hinh gi6i han béi céic doan thing BC, BA va cung nhd AC cila dudng
tron (O) biét BC= 8cm, ZABC = 60°.
Bai 13:
Cho nita dudng tron tam O, dudng kinh AB = 2R. Diém M thuoc nita dudng tron. Vé
dudmg tron 1am M tiép xic véi AB ( H Ia tiép diém). Ké cic tiép tuyén AC, BD véi
dudmg tron (M) (C, D Ia tiép diém).
) Ching minh ring C, M, D thing hang
b) Chiing minh ring CD Ia tiép tuyén ctia dudng tron (0).
¢) Tinh téng AC + BD theo R.
d) Tinh dién tich tit gigc ABDC biét ZAOM = 60°.
Bai 14:
Cho tam gidc vuong can ABC (ZA = 90°), trung diém I cia canh BC. Xét mot diém D
trén tia AC. V& dudng tron (O) ti€p xiic véi cdc canh AB, BD, DA tai cic diém tuong
Ging M, N, P.
a) Ching minh ring 5 diém B, M, O, I, N nim trén mot dudng tron.
b) Chiing minh ring ba diém N, I, P thing hang.
¢) Goi giao diém clia tia BO véi MN, NP lan luot 1a H, K. Tam gidc HNK Ia tam gidc
i, tai sao?
d) Tim tap hop diém K khi diém D thay ddi vi tri trén tia AC.

iép 1t gidc AHEC.

Chuyén dé 3: Chimg minh cac diém thing hang, cac dudng thing déng quy.
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Cho hai dudmg tron (O) va (O') cit nhau tai hai diém A va B. Duong thing AO cit
dudmg tron (0) va (O') Idn luot tai C va C'. Dumg thing AO' cit dudng tron (0) va (O')
lan luot tai D va D'.
a) Ching minh C, B, D' thiing hang
b) Chiing minh ttf gidc ODC'O' noi tiép
<) Putng thing CD va dubng thing D'C cét nhau tai M. Chiing minh tit gisc MCBC noj tiép.
Bai 2:
Tir mot diém C & ngoai dudng tron ( O) ké cit tyén CBA. Goi IJ 1a dudng kinh vuong
g6c véi AB. Céc dudng thing CI, CJ theo thi ty cit dudng tron (O) tai M, N.
) Ching minh ring IN, JM va AB déng quy tai mot diém D.
b) Chiing minh ring cic tiép tuyén ciia dudng tron (O) tai M, N di qua trung diém E
ciia CD.
Bai 3:
Cho hai dudng tron ( O; R) va (O'; R') tiép xtic ngoai tai A (R>R' ). Dumg ndi tam OO
cit dudng tron (O) va (O') theo thit uf tai B va C ( B va C khic A). EF Ia day cung clia
dudmg tron (O) vuong géc véi BC tai trung diém I ciia BC, EC cit duong tron (O') tai D.
a) Tt gidc BEFC I hinh gi?
b) Ching minh ba diém A, D, F thing hang.
¢) CF cit dudmg tron (O°) tai G. Chiing minh ba dudng EG, DF va CI déng quy.
d) Chiing minh ID tiép xiic véi dudmg tron (O’).
Bai4:
Cho duimg tron (O) va (O”) tiép xiic ngoai tai C. AC va BC 1a dudng kinh cita (O) va
(0), DE I tiép tuyén chung ngodi (D € (0), E € (0")). AD ciit BE tai M.
) Tam gidc MAB Ia tam gidc gi?
b) Chiing minh MC I ti€p tuyén chung cita (0) va (O”).
) K& Ex, By vuong géc véi AE, AB. Ex cit By tai N. Chiing minh D, N, C thing hang.
d) Vé ciing phia clia nita mat phing by AB, V& nita dudng tron dudng kinh AB va 00"
Pudng thang qua C cat hai nira dudng ton trén tai I, K. Chimg minh OI // AK.

Chuyén dé 4: Chitng minh diém c& dinh.

Bail:
Cho dudng tron (O ; R). Dudng thing d cit (O) tai A, B. C thuoc d & ngoai (0). Tir diém
chinh gitta P cia cung 16n AB ké dudng kinh PQ cit AB tai D. CP cit (O) tai diém thit
hai I, AB cit IQ tai K.
) Chiing minh tit gige PDKI noi tiép.
b) Chiing minh: CL.CP = CK.CD.
¢) Chiing minh IC Ia phan gidc ngoai ciia tam gidc AIB.
d) A, B, C ¢ dinh, (O) thay d6i nhung vin luon qua A, B. Chiing minh ring IQ luon
di qua diém c6 dinh.
Bai 2:
Cho tam gidc déu ABC noi tiép (O ; R). M di dong trén AB. N di dong trén tia d6i clia
tia CA sao cho BM = CN.
2) Dumg tron ngoai tiép tam gidc AMN ciit (O) tai A va D. Ching minh riing D ¢6 dinh.
b) Tinh g6c MDN.
¢)MN ct BC tai K. Chiing minh DK vuong géc véi MN.
d)bat AM = x. Tinh x dé dién tich tam gisc AMN Ia 16n nhat.
Bai 3
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tuyén ciia (O) tai A va B cit nhau tai C.
a) Ching minh t gidc OACB noi tiép duong tron tam K.
b) Chitng minh: (K) qua hai diém c6 dinh 1a O va H khi cdt tuyén quay quanh M.
) CH cit AB tai N, I 12 trung diém AB. Ching minh MA.MB = MLMN.
d)Chiing minh: IM.IN = 1A,
Baid4:
Cho nira dudng tron dudng kinh AB tam O. C la diém chinh giita cung AB. M di dong
trén cung nhé AC. Lay N thuoc BM sao cho AM = BN.
a) So sanh tam gidgc AMC va BON.
b) Tam gidc CMN Ia tam gidc gi?
¢)Ké day AE//MC. Chiing minh tif gisc BECN Ia hinh binh hanh.
d) Puong thing d di qua N va vuong gée v6i BM. Chiing minh d luon di qua diém c6 dinh.
Bai5:
Cho dudng tron (O ; R), dudng thing d cit (O) tai hai diém C va D. Diém M tuy § trén
d, ké ti€p tuyén MA, MB. I Ia trung diém ciia CD.
) Ching minh 5 diém M, A, I, O, B ciing thuoc mot dudng tron.
b)Goi H 1a tryc tam cita tam gidc MAB, tit gifc OAHB Ia hinh gi?
¢)Khi M di déng trén d. Chimg minh ring AB luon qua diém c6 dinh.
d)Pudng thing qua C vuong géc v6i OA cit AB, AD lin luot tai E va K. Ching minh
EC=EK.

Chuyén dé 5: Chitng minh hai tam giac déng dang va chitg minh déng thitc
hinh hoc.

BaiI:
Cho dudng trdn (O) va day AB. M Ia diém chinh giifa cung AB. C thuoc AB, day MD qua C.
) Chiing minh MA? = MC.MD.
b)Chiing minh MB.BD = BC.MD.
¢) Chiing minh dudng tron ngoai tiép tam gidc BCD tiép xiic véi MB tai B.
d)Goi R, R, Ia bin kinh cdc duong tron ngoai tiép tam gidc BCD va ACD. Ching
minh R, + R, khong déi khi C di dong trén AB.
Bai 2:
Cho nita dudng tron tam O, dudng kinh AB = 2R va mot diém M trén nifa duong tron
(M khic A, B). Tiép tuyén tai M cita nira dudng tron cit céc tiép tuyén tai A, B lin luot
§CVAE.
a) Chiing minh ring CE = AC + BE.
b)Chiing minh AC.BE = R2.
¢) Chiing minh tam gidc AMB déng dang v6i tam gidc COE.
d)Xét trudng hop hai dudng thing AB va CE cat nhau tai F. Goi H I hinh chiéu

vuong géc ctia M trén AB.
+ Ching minh ring: HA _FA
HB FB
+ Chitng minh tich OH.OF khong dGi khi M di dong trén nita dudng tron.
Bai 3:
Trén cung BC ciia dudng tron ngoai tiép tam gide déu ABC ldy mot diém P bit Ki. Cic

duong thing AP va BC ciit nhau tai Q. Ching minh ring: — =+ |
Bai

P
PQ PB PC
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Ox tai A va cat Oy tai hai diém B, C. Chiing minh céc he thic:

a) 1 1 L
b) AB? + AC = 4R2,

t—s=—.
AR AC a?

Chuyén dé 6: Cac bai toan vé tinh s& do goc va sé do dién tich.
BaiI:
Cho hai dudng trdn (O; 3em) va (0’31 cm) (iép xiic ngodi tai A. V& tiép tuyén chung
ngodi BC (B < (0); C & (0").
) Chiing minh ring géc O’OB bing 60°.
b)Tinh do dai BC.
¢) Tinh dién tich hinh gi6i han béi tiép tuyén BC va céc cung AB, AC cita hai dudng tron.
Bai 2:
Cho diém C thuoc doan thing AB sao cho AC = 10 cm, CB = 40 cm. V& vé mot phia
ciia AB cdc nira dudng tron ¢ dudng kinh theo thit ty 2 AB, AC, CB va c6 tam theo
thit 12 O, I, K. Dudng vuong géc véi AB tai C cit nita dudng tron (0) & E. Goi M, N
theo thit ty 12 giao diém clia EA, EB v6i cdc nita dudng trdn (D), (K).
) Chiing ming ring EC = MN.
b)Chiing minh ring MN I tiép tuyén chung ciia céc nita dudng tron (1), (K).
¢) Tinh do dai MN.
d)Tinh dién tich hinh duoc giéi han b ba nita dudng tron.
Bai 3:
“Tirmot diém A & bén ngodi dudng trdn (0), ké hai tiép tuyén AB va AC véi dudmg tron. Tir
‘mot diém M trén cung nh BC ké mot tiép tuyén thit ba cat hai tiép tuyén kia tai Pva Q.
a) Chiing minh rang: Khi diém M chuyén dong trén cung BC nh thi chu vi tam gidc
APQ c6 gid tri khong d6i.

b)Cho biét BAC = 60° va biin kinh cita dudng tron (O) bing 6 cm. Tinh do dai ciia tiép
tuyén AB va dién tich phan mat phing duoc gi6i han béi hai tiép tuyén AB, AC va
cung nhé BC.

Bai 4:
Cho tam gidc can ABC (AB = AC), I a tam dudng tron noi tiép , K 12 tam dudng tron
bang tiép goc A, O la trung diém clia IK.

2) Chimg minh ring: 4 diém B, I, C, K cling thuoc mot dudng tron.
b)Chiing minh ring: AC Ia tiép tuyén ciia dudmg tron (O).
¢) Tinh bén kinh cua dudng tron (O) biét AB = AC = 20 cm, BC = 24 cm.
Bai 5:
Cho dudng tron tam O dudng kinh AB = 2R. E la mot diém trén dudng tron ma AE >
EB. M I mot diém trén doan AE sao cho AM.AE = AO.AB.
a) Chiing minh AAOM vuong tai O.
b) OM cit dudng tron & C va D. Diém C va diém E & cing mot phia d6i v6i AB.
Chitng minh AACM déng dang v6i AAEC.
©) Chiing minh AC Ia tiép tuyén clia duong tron ngoai tiép tam gidc CEM.

d)(}iésl}ﬁs&di@nﬁchhailamgiécAcmthEClé%.T’mhAC.AE.AM‘CMLlwoR.
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b)Tinh thé tich cita hinh chép.
Bai 8:
Cho hinh chép 1 gidc déu S.ABCD c6 chiéu cao 15 cm va thé tich Ia 1280 cm®.
a) Tinh do dai canh ddy.
b)Tinh dién tich xung quanh cita hinh chép.
Bai 9:
Mot hinh chop cut dién tich ddy nho 12 75 cm?, dién tich diy 16n gép 4 ldn dien tich ddy
nh6 va chiéu cao 1a 6 cm. Tinh thé tich cia hinh chép cut d6.
Bai 10:
Cho hinh chép t gidc S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh vuong canh a, SA = a va SA
vuong géc v6i mat phing ddy (ABCD).
a) Tinh thé tich hinh ch6p.
b)Chiing minh ring bon mat bén Ia nhimg tam gidc vuong.
a) Tinh dién tich xung quanh cita hinh chép.
Bai 11:
Mot hinh tru c6 dudng cao bing dudng kinh ddy. Biét thé tich hinh try 12 1287 cm’, tinh
dién tich xung quanh Cita n6.
Bai 12:
Mot hinh nén ¢6 bén kinh dy bing 5 cm va dién tich xung quanh bing 65 cm?. Tinh
thé tich ciia hinh nén do.
Bai 13:
Cho hinh nén cut, bén kinh ddy 16n bing 8 cm, dudng cao bing 12 cm va dudng sinh
bing 13 cm.
a) Tinh bin kinh ddy nhé.
b) Tinh dién tich xung quanh va thé tich cia hinh nén cut d6.
Bai 14:
Mot hinh céu c6 dién tich bé mat Ia 36x cm?. Tinh thé tich ciia hinh céu d6.
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